题型十一  正余弦定理求角度

	解｜题｜技｜巧
解题步骤
1已知三边或两边夹角用余弦定理




2已知两边一对角用正弦定理


3求角优先余弦定理避免多解

4角范围注意钝角判断
考场技巧
求角首选余弦符号直接定锐钝



【典例1】（24-25高一下·贵州毕节·期中）在中，角A，B，C所对应的边分别为a，b，c，若，，，则（   ）
A．	
B．	
C．	
D．
【变式1】（25-26高三上·黑龙江佳木斯·期中）在中，，， ，则（    ）
A．	
B．	
C．	
D．
【变式2】（25-26高三上·山东聊城·期中）记内角、、的对边分别为，，，若，，则（    ）
A．	
B．	
C．	
D．或



[image: 笔]题型十二  正余弦定理求边长

	解｜题｜技｜巧
解题步骤
1已知两角一边用正弦定理


2已知两边夹角用余弦定理


3统一表达式后计算
考场技巧
求边优先看是否有夹角有夹角直接余弦




【典例1】（25-26高三上·贵州贵阳·期中）在中，角，，的对边分别为，，，若，，，则（   ）
A．3	
B．	
C．4	
D．5
【变式1】（25-26高三上·江苏南京·期中）在中，的角平分线交于，则（    ）
A．	
B．	
C．	
D．
【变式2】（25-26高三上·江苏扬州·期中）在中，角的对边分别为，若，则边的值为（    ）
A．	
B．1	
C．	
D．2
【变式3】（25-26高二上·浙江·期中）在中，角，，的对边分别为，，.已知，，.则（    ）
A．4	B．3	
C．2	D．1

[image: 笔]题型十三  正余弦定理判断三角形解的个数

	解｜题｜技｜巧
解题步骤

1若为锐角

无解

一解

两解

一解

2若为直角或钝角

无解

一解









【典例1】（24-25高一下·河南·期中）在中，内角所对的边分别为，已知（为常数），若该三角形有两个解，则的取值范围是（   ）
A．	
B．	
C．	
D．
【变式1】（24-25高一下·山东泰安·期中）的内角的对边分别是，若，则当有两解时，的取值范围是（    ）
A．	
B．	
C．	
D．
【变式2】（24-25高一下·安徽合肥·月考）在中，已知，，若该三角形有两个解，则AC的取值范围是（    ）
A．	
B．	
C．	
D．
【变式3】（24-25高一下·江苏镇江·期中）在中，已知角，，的对边分别为，，，且，，，若有两解，则的取值范围是（   ）
A．	B．	
C．	D．

[image: 笔]题型十四  正余弦定理判断三角形形状
	解｜题｜技｜巧
解题步骤
1统一成边或统一成角
2边用余弦定理




3角用正弦定理


或
考场技巧
看到平方关系优先余弦定理


【典例1】（24-25高一下·天津南开·期中）在中，下列命题不正确的是（    ）
A．若，则
B．若，则一定为等腰三角形
C．若，则为钝角三角形
D．若，，，则有两解
【变式1】（24-25高一下·北京朝阳·期中）在，若，且，则的形状是（   ）
A．等腰三角形	
B．直角三角形	
C．等腰直角三角形    
D．等边三角形
【变式3】（24-25高一下·江苏·月考）在中，内角、、的对边分别为、、，已知，则的形状为（   ）
A．等腰直角三角形     
B．直角三角形
C．等边三角形         
D．等腰三角形




[image: 笔]题型十五  正余弦定理求周长或面积

	解｜题｜技｜巧
解题步骤
1面积公式


2周长先求各边再相加
3已知一角一对边用正弦定理表示其余边
4代入计算
考场技巧
有夹角优先面积正弦公式



【典例1】（23-24高一下·福建厦门·期中）已知的内角 的对边分别为 ， 且， 若， 则 的面积为 （    ）
A．	
B．	
C．	
D．2
【变式1】（25-26高二上·广东深圳·期中）在中，角A，B，C所对的边分别为a，b，c，若，， ，则的面积为（    ）
A．	
B．	
C．	
D．
【变式2】（25-26高三上·山东临沂·期中）已知的内角，，满足，其外接圆半径为2，则的面积为（    ）
A．3	
B．	
C．4	
D．
【变式3】（24-25高一下·重庆南岸·期中）外接圆半径为，则的面积为（   ）
A．	
B．	
C．	
D．

【变式2】（25-26高二上·贵州遵义·期中）已知的内角，，的对边分别为，，且.
(1)求；
(2)若，，求的最小值.
【答案】(1)
(2)
【分析】（1）利用正弦定理将角化边整理得到，再利用余弦定理得到，从而得到；
（2）先利用向量基本定理得到，两边平方化简得到，最后利用基本不等式得到，从而得到的最小值.
【详解】（1）因为，
由正弦定理得到，整理得到；
由余弦定理，因为，所以
（2）因为，所以；
因为，所以 
又因为；
所以

利用基本不等式
所以，当且仅当，即时等号成立
即，所以的最小值为.
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